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Exercice :01(3,5 Pts)
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our montrer que la série alterné suivante est convergente
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il suffit d’aprés le critdre d’ Abel de montrer que la suite (i, ), décroit vers 0 ot P -

n—Inn

I. Montrons que ngl}rlm m
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en effet
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comme lim =0 alors
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2. Montrons que la suite (uy) est décroissante ; pour le faire calculons(ag)
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Or on sait que Vn € N*;1n (1 + %) < 1 ce qu'implique que 4,41 — 1, < 0 c’est 4 dire que la suite (u,), est

décroissante.

Lxercice :02 (6,5 Pts)

L. Posons f,(x) = ?\{)—7—2 donc I'étude des variations(ags) de cette fonction (n est supposé comme étant un pa-

tumetre) nous donne que Vx € [0, +oo[, £,(x) < f, (x0) ol xp = 75 ce qu'implique que Vi € [0, oo

3 = 1
Z - Z —5 ¢’est une série de Riemann convergente (asgm)
= x2+n 4 1n2
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Ainsi la série ¥ 7 converge uniformément.
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- 2. Calculons le rayon de convergence R(gsgw) de la série entidre suivante ; pour cela calculons
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D apres laregle de D alembert (aggs) si/ < 1 alors notre série entidre converge c’est-a-dire si 4|x| < 1 alors la

strie converge, ce qu’implique que |x| < 1 ou encore x € ]*‘2117+% [ ainsi R = 5.

Exercice :03 (5 Pis)

Pour résoudre I’équation homogeéne suivante

2}{23/ —y* = 4xy.

¢erivons la sous la forme standard (gg) ;
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puis, faisons le changement de fonction suivante(iggs) ¢ = % ce quimplique que dy = tdx + xdt, ou encore f% =
P
B
Alnsi et comme y = %% ; (1) devient
a1,
t+x— =—t"+2t
dx 2

~

¢’est une équation & variable séparables, qui peut s’écrire sous la forme
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intégrons des deux cotés(18gn)
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Composons des deux cotés avec la fonction exponentielle (3gs), nous trouvons
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donc on aura y(x) = 2 1=
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fxercice :04 (5 Pis)

Caleulons 'intégrale double suivante

dxdy . 2.2, .2
D={(x,y) e R x*+y*<1}.
//Hm 2y O {y) eR 45" <1

avec les coordonnées polail‘es g rcos(@) et y oz rsin(@)(wm).

vee ces coordoandes on sait qug(ﬁgw) e +y =r2et clAdy idsz ainsi I’ mteglale devient
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= 77 1n 2 (3gw).



