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Exercicel (08pts)

Pour tout n € N on définit: A, = {n,n+1n+ 2,...} et soit la famille 7 = (0} U {An, n €N}
. Montrer que (N, 7) est un espace topologique
9. Ecrire 'ensemble F' de touts les fermeés de Vespace (N, 7)

. Ecrire V (m) Pour tout m € N.

=

3
0
4 Donner ensemble A telle que A= {7,24, 39}.
5. Montrer que I'ensemble B = {4,8,12,16, ...} est partout dense dans N.

Exercice2(06pts)

Soit l'espace métrique (J0, 4o0[, |.|) , muni de la distance usuelle de l'espace R, et soit Papplication f :

10, +-00[ — 10, +-oc[ ,définie par: flz) = 1 +2
1. Montrer que f est une application contractante
9. Montrer que f admet un seul point fixe a.
3. Calculer a.
4. Considérons la suite (Zn),en qui est définie par: To = letVn € N: zp1 =+V1+2n
Montrer que la suite (zn),cn est de Cauchy.

Exercice3(06pts)

Considérons I’espace métrique (RQ, dz) , et soit les deux ensembles suivantes:
A= {(z,y) eR*: 2?4+ 9% > 1} B={(z,y) eR*: z? +y* < 4}

1. Tracer dans un repére orthonorme les ensembles A et B
2. Montrer que A, B sont des fermés

3. Soit l'ensemble C = {(z,y) € R?: 1 < 2%+ < 4}
Montrer que C est compact

4. Etudier la compacité de A.

Bon courage



